Nome:

3¢ Prova de MM-720

Analise no R”
22 de junho de 2017

Escolha 4 dentre as 6 questoes abaixo. Boa proval

1.
2.

Demonstre o teorema de Stokes.

Seja f : U — R™ de classe C* no aberto U C R™. Para algum a € U,
seja f’(a) um isomorfismo. Mostre que lim, g %ﬁgﬁg]) = |det f'(a)].
Se f’(a) nao for um isomorfismo entao o limite é zero.

Mostre que a 1-forma w = — 4 dz + 75 dy em R? — {0} ¢ fechada
mas nao é exata. Dé um exemplo de uma variedade compacta com
bordo com um forma volume exata. Porém, se M for compacta e

OM = () entao nenhuma forma volume é exata.

Seja M uma variedade diferencidvel k-dimensional. Mostre que M é
orientdvel se e somente se existe uma forma volume (nao-degenerada).

Seja M C R™ uma superficie diferenciavel k-dimensional compacta.
Defina a integral de uma k-forma w em M. Mostre que essa definigao
nao depende das parametrizacoes e da particao da unidade utilizadas.

Mostre que se uma variedade diferenciavel M for simplesmente conexa
entao toda 1-forma fechada w ¢é exata.



