MA-141 GEOMETRIA ANALITICA,
TURMA G - 12 PERIODO DE 2007

Vetores e Produto Vetorial

1 VETORES

Questao 1. Em cada caso abaixo siga as instrugoes para encontrar o ponto pedido do espaco.

a) Encontre o ponto @ tal que o vetor com origem no ponto P = (1,0,1) e com extremidade em ) tenha norma,
direcao e sentido iguais ao vetor que tem origem no ponto O = (0,0, 0) e extremidade no ponto (1,—2,1).

b) @ é a extremidade de um vetor com origem no ponto médio do segmento que liga os pontos P, = (1,1,3) e
P, =(—1,1,1) e tem norma, direcdo e sentido do vetor v = (—1,0, 1).

Questao 2. Verifique se os vetores abaixo sao linearmente independentes (1.i.).
a) A—B), A—C)', e B—C>’, onde A = (1,0,1), B=(2,2,0)e C = (0,-2,2). Interprete geometricamente o resultado obtido.
b) Fazer o mesmo exercicio com os pontos P = (0,1,-1), @ =(1,2,0) e R=(0,2,1).

Questao 3. Para os pontos A =(1,0,1), B=(-1,1,1) eC=(0,1,2):
a) determine o ponto D tal que A,B,C' e D sejam os vértices consecutivos de um paralelogramo

b) Determine o ponto médio entre A e C' e o ponto médio entre B e D.

Questao 4. a) Demonstre que ndo existe x tal que os vetores v = (z,2,3) e u = (z, —2, 3) sejam perpendiculares.
b) Encontre o angulo entre os vetores u = (2,1,0) e v = (0,1, —1) e também o angulo entre w = (1,1,1) e z =
(07 _23 _2)

2 PRODUTO VETORIAL E PRODUTO MISTO

Questao 5. a) Determine, se existir, os valores de x para que o vetor v = zi + 6k seja paralelo ao produto vetorial
dew=1i+ xf+ 2k por u = 2?—&—5—}— 2k
b) Determine z para que os pontos A = (z,1,2) B=(2,-2,-3) C =(5,—-1,1) e D = (3,—2,—2) sejam coplanares.
Questao 6. Encontre o volume do paralelepipedo determinado pelos vetores u, v e w nos seguintes casos:
a) Dados os pontos A = (1,3,4), B = (3,5,3),C = (2,1,6) e D = (2,2,5) tome u = E, v=ACew=AD = (1,3,4).
b) u:;+3f+2l;, v:2§+jfl;ew:572;+l;.
Questao 7. Sejam u e v vetores no espago. Mostre que
a) (u+v)x(u—v)=2vxu
b) Se u X v é ndo nulo e w é um vetor qualquer no espago, entdo existem numeros reais a,b e ¢ tais que w =
a(u X v) + bu + cv.
¢) Se u x v € ndo nulo e u é ortogonal a v entdo u X (u x v) é paralelo a v.

Questao 8. Responda com falso ou verdadeiro a cada uma das afirmacoes abaixo. Certifique-se de sabe justifiacar

sua resposta.

a) Se u, v e w s&0 vetores no espago, com v ndo nulo e v X u = v X w entdo u = w

b) Se u, v e w sdo vetores no espago entao: | u.(v X w) |=| v.(u X w) |=] w.(v X w) |=] v.(w X u) |
c) Se u, v e w sdo vetores no espago entao u X (v X w) = (u X V) X w.

d) Se u, v e w sdo vetores no espago, u é ndo nulo e u X v =u x w =0 entdo v x w = 0.



