MI - 402 Inferéncia Estatistica
Segundo semestre de 2022
Lista de exercicios IX

1. Resolva todos os exercicios deixados em sala.

2. Bickel & Docksun, pag. 71 a 74, exercicios: 1) a); 2) a), b), ¢); 3) a), b), ¢); 4) a); 13);
14); 15).

3. Para todos os modelos estatisticos vistos/estudados (considerando sempre um tnico
parametro como desconhecido) encontre as familia conjugadas de priori, bem como as
respectivas posterioires. Apresente também: média, moda, mediana e desvio-padrao a
posteriori.

4. Para todas as distribui¢oes da Questdo 3), encontre um Intervalo de Credibilidade ~y
para o parametro de interesse.

5. Para todas as distribui¢oes da Questao 3), encontre os testes de hipotese Bayesianos
para as hipoteses Hy : 0 < 0y vs Hy : 0 > 0.

6. Considerando as questoes 4, 5, 6, 7 e 8 da Lista VII, encontre quantidades pivotais
assintoticas para os parametros desconhecidos. Com tais q.p.’s encontre intervalos de
confianca assintoticos, com c.c de aproximadamente 7.

7. Dizemos que uma v.a. continua X tem distribuicao gama-inversa de parametros r e A,
X ~ gama-inversa(r, \) se sua f.d.p é da forma:

1
fx(z;:0) = F(r))\rx_r_le_klz]l(ojoo)(x),r >0,A>0

Calcule £(X*), k > 0 e Var(X).

8. Seja Xi,...,X,, uma a.a. de X ~ N(u,0%) com p conhecido. Assuma que, a priori,

0% ~ gama-inversa(r, \), com r e X conhecidos. Considere a fungao de perda quadratica.

Responda os itens:

a) Encontre o estimador de Bayes sob perda quadrética de 0% e 0 = Vo2



9.

10.

11.

12.

b) Encontre um intervalo de credibilidade com coeficiente de credibilidade «y para o.

Seja X1, ..., X,, uma amostra aleatéria de X ~ exp(f), E(X) = #. Assuma uma distri-
buigao a priori @ ~ X ~ gama-inversa(r, A), com r e A conhecidos. Obtenha o estimador
de Bayes sob perda quadratica e construa um intervalo de credibilidade de v% para 6.

Considere uma amostra aleatéria de tamanho 1 de uma uniforme U (0, #) com distribuigao
& priori 7(0) = e =1 (g,00)(0)

Responda os itens:
a) Mostre que a distribuigio a posteriori de 6 ¢ dada por 7(f|z) = e~ @1, \(0)
b) Encontre o estimador de Bayes de 6 sob perda quadrética.

¢) Construa um intervalo de credibilidade de 7% para 6.

2
Seja X uma unica observacao de fx(x;0) = %]1[079] (x),0 > 0. Assumindo uma priori

0 ~ U(0,1) obtenha o estimador de Bayes para 6 em relagao a funcao de perda L(6,d) =
62(d — 6)°.

Considere uma tnica observacao de X, em que
1
fx(z;0) = 5 eXP (=] =01 (oo00)(x), 0 >0

Considerando que a distribuigao a priori é 7(6) = e 1) (#) calcule a distribuigao a
posteriori e o respectivo estimador de Bayes sob perda quadratica de 6.



