ME - 310 Probabilidade II

Segundo semestre de 2009

Lista de exercicios V

Entrega: Exercicios 3 e 5 em 30/11/2009

1. Seja X uma v.a com f.c ¢x. Mostre que:

a) ¢x(0) = 1.
b) Srdx(t)lizo = FE(XF).

2. Calcule a funcgao caracteristica ¢x das seguintes variaveis aleatérias:

a) X ~ N(u,0?).

b) X ~ Poisson(\).
c) X ~exp(N).

d) X ~ Cauchy(a, B3).
e) X ~ Gamma(r, \).

3. Seja X, ..., X,, uma amostra aleatéria de X ~ exp()\) (na parametrizagao usada

no nosso curso, ou seja £(X) = A). Definay, =X, =1Y" X, e Z, = f\//\_/%

Respondo os itens:

a) Calcule as f.c.’s de ), e Z,,.

b) Prove que ¢;, —> ¢, em que Z ~ N(0,1), sem utilizar o T.C.L. provado
em classe.
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4. Utilize funcgoes caracteristicas para provar que: se X,, — N(0,1) e ay,...,a, é
~ . ’, . n—oo », . ~

uma sequéncia de nimeros reais tal que a, — a, ¢ um ndmero finito, entao

(X, + an) - N(a, 1)

5. Sejam Xi,..., X, v.a.’s i.i.d., com X, ~ U[0,1]. Sejam Y, = min(Xy,...,X,) e
Zn =max(Xy, ..., X,), U, =nY, e V,, =n(l — Z,). Mostre que, quando n — oc:

a) Y, 5 0e Z, 25 1.
b) U, LweV, W, em que W ~ exp(l).
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