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Questiao 1. Mostre que V2 4 /3 é um ndmero irracional.
Dica: Use o fato de que o conjunto dos niimeros reais € um corpo ordenado com respeito as operacdes usuais de soma
e multiplicagdo. Use também o fato de que /p € um nimero irracional se p for um nimero primo.

Questao 2 (Propriedade de Aproximacdo). Seja .S C R um conjunto ndo-vazio com supremo, digamos s = sup S.
Mostre que, para todo a < s, existe x € Stalque a < x < s.

Questao 3. Seja S a familia de todas as sequencias cujos termos s@o os inteiros 0 e 1. Mostre que .S € ndo-enumeravel.

Questio 4. Seja (M, d) um espago métrico e defina

/ _ d(r,y)
d(z,y) = Trdey)

Mostre que 0 < d'(z,y) < 1 para todo z,y € M. Além disso, mostre que d’ é também uma métrica em M.
Dica: Para demonstrar a desigualdade triangular, mostre que a fungio f(z) = /(1 + z), definida para todo x > 0, é
crescente e, portanto, f(z) < f(y) sex < y.

Questao 5. Mostre que a unido de qualquer cole¢@o de conjuntos abertos ¢ um conjunto aberto.

As questdes serdo consideradas somente se forem apresentados todos os argumentos necessarios.
BOA PROVA!!!



