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Questio 1. Seja (X, d) um espaco métrico e £ C X. Mostre que o conjunto de todos os pontos de acumulagdo de
E, denotado por E’, é um conjunto fechado.

Questio 2. Apresente uma cobertura aberta para o intervalo aberto (0, 1) que ndo adimite uma subcobertura finita.
Conclua que (0, 1) ndo é um conjunto compacto em R.

Questdo 3. Considere sequencias de inteiros positivos {a, } e {b, } definidas recursivamente tomando a; = b; = 1l e
igualando as partes racionais e irracionais da seguinte equacio para n > 2:

an + bn\/§ = (anfl + bnfl\/i)Q-

Mostre que a2 — 2b2 = 1 paran > 2. Conclua que a,, /b, — /2 por valores maiores que /2 e que 2b,/a, — V2
por valores menores que /2.

Questdo 4. Seja (X, d) um espago métrico e {p, } uma sequéncia em X. Mostre que {p,,} converge parap € X se,
e somente se, todas as subsequencias de {p,} convergem para p. Use esse fato para mostrar que a sequéncia {p, }
converge se, e somente se, lim inf,,_, a,, e limsup,, , ., a, sdo ambos finitos e iguais.

Questiao 5. Mostre que a sequéncia de ndmeros reais definida abaixo converge.
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As questdes serdo consideradas somente se forem apresentados todos os argumentos necessarios.
BOA PROVA!!!



