Lista 8 - Angulo, Vetores Perpendiculares e a
Equacao do Plano no Espaco

Exercicio 1. Calcule o dngulo entre os vetores:
a) u=(1,1,4)ev=(-1,2,2);

b) u=(2,-1,-1)ev=(—1,-1,2);

o u=(1,-2,1)ev=(-1,1,0).

Exercicio 2. Considere o tridangulo de vértices A(3,4,4), B(2,—3,4) e C(6,0,4). Determine o dngulo interno
do vértice B.

Exercicio 3. Calcule o coseno dos angulos internos do tridngulo de vértices A(2,1,3), B(1,0,—1)e C(—1,2,1).

Exercicio 4. Mostre que os vetores u = (7,—3,6), v = (3,3 — 2) e w = (6, —16, —15) sdo mutuamente orto-
gonais.

Exercicio 5. Sabe-se que o vetor ndo-nulo u = (z,y, z) possui coordenadas inteiras, ou seja, z,y,z € Z.
Determine valores de z, y e z considerando que u é ortogonal a ambos vetores (4,1,1) e (2, —3,4).

Exercicio 6. Seja 6 o angulo entre os vetores u = (z,9,2) e v = (a,b,c). Use a relagdo sen? = 1 — cos?
para mostrar que

V(b2 — cy)? + (cx — az)? + (ay — bx)?
[[ullf[] '

senf =

(1)

Exercicio 7. Determine a equacdo cartesiana do plano que passa pelo ponto A(2, —1,3) etemv = (3,2, —4)
como vetor normal.

Exercicio 8. Determine a equagédo cartesiana do plano que intercepta os eixos coordenados nos pontos
(a,0,0),(0,b,0) e (0,0,c),coma #0,b#0ec#D0.

Exercicio 9. A reta

x =5+ 3,
z=1+41t,

é ortogonal ao plano que passa pelo ponto A(2, 1,2). Determine a equacao cartesiana do plano.
Exercicio 10. Encontre as equagdes paramétricas da reta dada pela interseg¢do dos planos:
A)z+y+z2z=0 e 2x—y+2=0

b) bzx—y+2—-5=0 e x+y+2z2—-T7=0;

Q3r—y+22—1=0 e x+2y—32—4=0;

d)3z—2y—2—-1=0 e z4+2y—2—-7=0;

e) 2xr+y—4=0 e z=05.



RESPOSTAS

Ex. 1: a) 0 =45° b)6=120°, c¢)6 = 150°.
Ex. 2: 45°
Ex. 3: Vértice A: 10 Vértice B: 8 Vértice C: 4
o V252" V216’ /168
Ex. 4: Verifique que (u,v) = (u,w) = (v,w) = 0.
Ex. 5: uw=(1,-18,—14).
Ex. 6: Use a relacdo (u,v) = ||ul|||v]| cos 6.
Ex.7: 3x+2y—42z+8=0.
Ex.8 —+Z4+Z2=1.
a b c
Ex.9: 3x+2y+2—-6=0.
Ex. 10:
a) r=t y=1: 2= 3t
r=1i Y= 2a = .

b) x=t; y=—-1+3t z=4—2t.

) x=t y=11—11t; 2 =6 — Tt.
-3 t
d) z=t y=—+-; 2=—4+2t
) x=t;y 2+27z +

e) z=t y=4—2t; z=25.



