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Demonstre que é verdade ou dé um contra-exemplo para as seguintes
afirmacoes

a) Se um conjunto for conexo, seu interior também é conexo.

b) Se um conjunto for conexo e limitado entdo sua fronteira tamhém é
conexa.

c) Seja f: M — N uma fungao entre dois espagos métricos. A funcao
f é continua se e somente se a imagem de todo conjunto conexo for

Conexo.

d) Existem espacos métricos onde sequéncias de Cauchy podem néao ser

convergentes.

e) Um espago métrico M é conexo se e somente se toda fungao continua

f M — {0,1} é constante.

f) Se M é um subespago fechado de um espaco métrico completo, entao

M é completo.

g) Existe espago métrico M e uma contragao f em M que nao tem

ponto fixo.

£) O conjunto C'([0,1]) = {f : [0,1] — R, continua} com a métrica
p 1) ¢ . Ty T SN SN TN

d(f.g) = Jy 1f(z) = g(x)| dx formam um espaco métrico completo.

Seja M um espago métrico completo. Suponha que M = U | F, onde

cada F), é fechado em M. Por que A = U2, int F, é ndo vazio? Mais
do que isso, mostre que A é denso em M.
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