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L. Verifique se os espagos de fungdes continuas C(0,1];R) e C((0,1); R)
S30 espagos métricos com a disténcia do Supremo. Mostre que todo espago
métrico (M, d) pode ser imerso isometricamente no espaco de funcées limi-
tadas Fy .= {f: M — R} com a distancia do supremo.

2. Seja (E, | - [) um espaco vetoria] Cuja norma provém de produto
interno < -,- >. Mostre que T": (R, || - ||5) — (E,]]) é uma iIsometria se e
Somente se for afim, i.e., T(t) =z +ty, com LyeR ey =1. A dimensao
de E pode ser infinita? Verifique que S : (R, [ ]3) = (R™ [ - 1I,) dada por
t= (£,0,0)set >0t (0,0,—t)set <04 uma imersio isométrica; isso
contradiz o resultado acima?

3. Mostre que néo existe ou dé um exemplo de:

a) uma transformacao linear que nao seja continua,

b) dois subespagos métricos discretos M e N tais que M U N nao seja
discreto.

¢) um espaco métrico (M, d) tal que a fungdo d : M x M Ry seja
descontinua.

4. Seja (M,d) um espaco métrico e X < . Se F:X < Ré&uma
fungéo uniformemente continua entdo para toda sequéncia (z,,) convergindo
para um ponto da fronteira z,, e 9X, sempre existe o limite lim f(z,) € R.

Boa Prova!
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