MA5/02 Turma P 2S 2017 - Teste 2

Nome: RA: 10/10/2017

Escolha e assinale 4 dentre as 7 questoes abaixo. Cada questao vale 0,5. Boa Proval!

1. Suponha que a série Zzozl an convirja. Mostre que para todo ¢ > 0, os termos a, tais que a,, > c é
finito.

2. Em particular, aplicando o resultado acima para ¢ = 1 (por qué?), mostre pelo critério da comparagao
que se Y 7, a, converge absolutamente entdo Y .., a? também converge.

3. Dé um exemplo onde a conclusao da questao 2 acima nao vale com convergéncia condicional.

4. Mostre que se a série Y~ | a,, for absolutamente convergente entao para qualquer subconjunto infinito
N’ C N, asérie 3, -/ an, i.e. Y77 | an,, onde ny é a enumeragao crescente de N’, também converge.

5. Dé um exemplo de uma série condicionalmente convergente tal que para um subconjunto N C N a
série ) s Gn ndo converge. Por exemplo: an2 = 1/n, ap241 = —1/n e todos ou outros termos sao
zero; se N’ for o conjunto dos quadrados perfeitos, a série ) . a, diverge. Construa agora seu
préprio exemplo.

6. Mostre que, se r = 1, a série
o0

1
T 1
; n(logn)" )
diverge. Mas para r > 1 a série converge.

7. Seja () uma sequéncia mondtona decrescente tal que Xz, converge. Prove que lim,,_, o nx, = 0.



