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Observação: Resolva cada questão usando apenas a frente e o verso da correspon-
dente folha.

Q1. (2.5) Mostre que se
∑∞

n=1 an é convergente e an ≥ 0, ∀n ∈ N, então a série
∑∞

n=1 anx
n é

absolutamente convergente ∀x ∈ [−1, 1]. Mostre também que
∑∞

n=1 an cos(nx) é absolutamente
convergente ∀x ∈ R.



Q2. (2.5) Seja f : R→ R cont́ınua. Se existem limx→−∞ f(x) e limx→+∞ f(x), então f é
uniformemente cont́ınua em R.



Q3. Seja f : I→ R derivável no intervalo aberto I ⊂ R.

(a) (1.5) Mostre que se f é monótona não-decrescente, então f ′(x) ≥ 0, ∀x ∈ I.

(b) (1.5) Seja c ∈ I um ponto cŕıtico de f tal que f ′′(c) > 0. Mostre que c é um ponto de
mı́nimo local.



Q4. (2.0) Seja f : I→ R de classe C∞ no intervalo aberto I ⊂ R. Assuma que exista K > 0,
tal que, ∣∣f (n)(x)

∣∣ ≤ K, ∀x ∈ I e ∀n ∈ N.

Mostre que, para quaisquer x0, x ∈ I, vale a fórmula f(x) =
∑∞

n=0
f (n)(x0)

n!
(x− x0)

n.



Rascunho


