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POLOS OLIMPICQOS DE Somando novos talentos para o Brasil
TREINAMENTO INTENSIVO UNICAMP

Teoria dos Nimeros - 10/05/2025

André Silva, Flavio Novaes, Lorena Alvarez, Melissa Venancio

Problema 1. (OBMEP - Médulo de Divisibilidade) Cinco amigas ganham um pacote de balas
e comecam a dividir: uma para Alice, uma para Bia, uma para Carla, uma para Dani e uma para
Esmeralda; novamente uma para Alice, uma para Bia, uma para Carla, uma para Dani e uma para
Esmeralda; e assim por diante até terem terminado as 18 balas que havia no pacote. Qual das cinco

meninas recebeu a tultima bala? E se houvesse 126 balas no pacote?

Problema 2. (OBMEP - Médulo de Divisibilidade, adaptada) O nimero abaixo tem a letra
X representando o algarismo das unidades. Qual nimero deve substituir X para que o nimero obtido
seja divisivel por 2, 3 e 9.

73X

Problema 3. Considere a e b nimeros naturais tais que 2a + b é um nimero divisivel por 7.

(a) Dé um exemplo de a e b, naturais, que satisfacam a condigdo acima, e dé um exemplo que nao
satisfaca.
(b) Determine se 23a + b ¢ divisivel por 7.

(c) Determine se 95a + b é divisivel por 7.
Problema 4. Considere £ um nimero natural tal que o resto de sua divisao por 11 é 4.
(a)
(b)
(c) Determine o resto da divisao de k* por 11.
)

(d) Determine o resto da divisao de k* + k + 1 por 11.

Dé exemplos de k que respeitem essa condicao.

Determine o resto da divisao de £+ 1 por 11.

Problema 5. O ntmero 13 tem resto x quando dividido por 7, enquanto o nimero 10 tem resto y
quando dividido por 7. Qual é o resto do produto 13 - 10 quando realizamos a divisao desse niimero
por 77

Problema 6. (OBMEP - Mdédulo de Divisibilidade, adaptada) Lembrando que um ntmero
natural a é dito divisor de um numero natural b se b é multiplo de a, responda as seguintes questoes:

(a) Quantos divisores possui o nimero 23 - 3*? E quanto ao nimero 3% - 52 - 1327
(b) Considerando que n é um numero natural tal que 23 - 3" - 7% possui 48 divisores, qual deve ser o

valor de n?

Problema 7. Sabendo que o resultado de 12-11-10---3-2-1 4 14 ¢ divisivel por 13, qual o resto
da divisao do ntimero 13-12-11---3-2-1 por 1697



