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POLOS OLIMPICQOS DE Somando novos talentos para o Brasil
TREINAMENTO INTENSIVO UNICAMP

Algebra - 18/10/2025

Guilherme Bragatto, Igor Aureliano e Matheus Santos

1. (UNESP - 2004) Carlos trabalha como DJ e cobra uma taxa fixa de 100 reais, mais 20 reais por
hora, para animar uma festa. Daniel, na mesma funcao, cobra uma taxa fixa de 55 reais, acrescido de
35 reais por hora. Qual o tempo maximo de duracao de uma festa para que a contratacao de Daniel

nao fique mais cara que a de Carlos?

Observagao: considere que o valor cobrado varia de forma proporcional ao tempo (por exemplo, 1 hora

e 30 minutos corresponde a 1,5 do acréscimo).

2. (PORTAL DA OBMEP - ADAPTADO) A desigualdade triangular afirma que qualquer lado de

um triangulo é sempre menor que a soma dos outros dois.

a) Dé um exemplo de trés segmentos que possam formar um triangulo e outro exemplo de trés

segmentos que nao possam. Justifique sua resposta.

b) Sabendo que um triangulo ja possua lados 20 e 25, qual o menor tamanho inteiro e o maior valor

inteiro que o terceiro lado pode assumir? Expresse sua resposta através de desigualdades.

3. Seja a,b ntimeros reais positivos. Mostre que

a;bz¢%.

4. Observe a imagem seguir. Ela representa a sequéncia da soma dos niimeros impares positivos:

1 1L+ 3 B s

a) Desenhe o préximo termo da sequéncia. Qual sua soma correspondente?

b) Qual a relagao entre as somas obtidas com a posicao dos termos da sequéncia? Estabeleca uma

conjectura que relacione ambos.

¢) Prove, com inducgao, que sua conjectura é verdadeira.

5. Seja n um numero natural, S a soma dos nimeros naturais de 1 até n e K =n(n+1)/2.



ha Hr 0

Y \ " i > DAS ESCOLAS puBLICAS
i ®
POLOS OLIMPICOS DE Somando novos talentos para o Brasil
TREINAMENTO INTENSIVO UNICAMP

a) Determine a soma S e o valor de K paran = 1, n = 2 até n = 5. O que vocé observa?

Estabeleca uma conjectura que relacione S e K.

b) Prove que sua conjectura é verdadeira.

6. Mostre que 2" > n? para qualquer inteiro n > 4.



