Anélise 1 - MA5H02 & MM202 - Primeira Avaliagao
Prof. Gabriel Ponce

RA:

Instrucoes:
e Coloque RA em TODAS as folhas, NAO coloque seu nome em nenhuma folha;
e Escreva de forma clara os argumentos utilizados;

e Nao escreva no quadro de pontuagao acima;

Devolva esta folha juntamente com as solugoes ao final da avaliagéo.

Indique abaixo quais questoes vocé escolheu. No caso de vocé resolver todas as questoes
1 — 4, serao corrigidas apenas as 3 primeiras.

Questoes escolhidas:

Escolha 3 questoes dentre os problemas 1 — 4.

Problema 1: (2.5)

a) (1.0) Seja 0 < ¢ < 1 um numero real fixado e A C (0,1/¢), B C (¢, +00), definimos

%::{%: aeA,beB}.
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Mostre que

b) (1.5) Sejam a, b ntmeros reais positivos tais que a + b = 1. Mostre que

<

Problema 2: (2.5)
a) (0.5) Defina



— Conjunto enumerével;

— Conjunto nao-enumeravel.

b) (2.0) Seja f : A — B uma funcio sobrejetora. Mostre que se A for enumerdvel entdo B
também deve ser enumeravel.

Problema 3: (2.5) Seja (X, d) um espaco métrico.
a) (1.0) Defina

— Ponto interior de um conjunto E C X

— Ponto de acumulacao de um conjunto £ C X;

b) (1.5) Seja E C X, denote por E° o conjunto de todos os pontos interiores de E. Prove
que
X\E°=X\E.

Problema 4: (2.5) Seja (X, d) um espago métrico.
a) (1.0) Defina conjunto compacto.

b) (0.5) Mostre que nenhum intervalo aberto (a,b) C R é um conjunto compacto, onde R
estd sendo tomado com a métrica usual.

¢) (1.0) Seja K C R um conjunto compacto nao vazio, onde R estd sendo tomado com a
métrica usual. Prove que K nao pode ser aberto.

Resolva a questao 5.
Problema 5: (2.5) Seja (X, d) um espago métrico e K1, K5 C X dois subconjuntos compactos

de X com K; N Ky = (), mostre que existem abertos Uy e Uy tais que Uy NUs; =0 e Ky C Uy,
Ky C Us.

Boa proval!



