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Testinho 3

Instruções:

• Este testinho pode ser feito individualmente ou em grupos de até 5 integrantes;

• As soluções deverão ser entregues no máximo até 9:40AM do dia 13/06/2019;

• Coloque o nome e RA de todos os integrantes;

• Justifique bem as soluções. Lembre-se: Parte da nota atribuida à
solução será para a escrita.

Questão 1: Seja B uma base de filtro em X e seja

Λ = {(a,A) : a ∈ A ∈ B}.

a) Prove que Λ é um conjunto dirigido se definirmos (a,A) ≤ (b, B) quando A ⊃ B.
A rede x : Λ→ X definida por x(a,A) = a é chamada de rede gerada por B, e é
denotada por (xλ)λ∈Λ.

b) Prove que B → x se, e somente se, xλ → x.

c) Prove que o filtro gerado por B é um ultrafiltro se, e somente se, (xλ)λ∈Λ é uma
rede universal.

Questão 2: Considere X um espaço topológico. Seja α um caminho em X de x0 a
x1 e β um caminho em X de x1 a x2. Mostre que se γ = α ? β então γ̂ = β̂ ◦ α̂.
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