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1.% Questdo. Sejam S7 = {ag+ait+ast®+ast® : az—as+a; = 0} e So = [t+2t2+13, 1+t +12,13]
dois subespagos de P3(R).
a)) (0.5) Seja p(t) = =2+t + 4t% + 3t3. Verifique que p(t) € S1 N Sa.
b) (1.0) Determine a base e a dimensdo de S; N Ss.
¢) (1.0) Determine um subespaco W de P3(R) tal que S1 & W = P3(R).
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2.% Questdo. Seja T : R?* — R? a transformacio linear dada por
T(.’E,y, Z) = (l‘,l‘ + 2ya =3z — 3y - Z)

e seja B = {(1,0,0),(0,1,0),(0,0,1)} a base candnica de R3.

a) (0.5) Calcule os autovalores de 7.

b) (1.0) Determine o autoespago associado a cada autovalor de T

¢) (1.0) Diagonalize T', ou seja, encontre uma matriz diagonal D e uma matriz invertivel P

de forma que
[T =P D-P.

Obs: Apos encontrar P~ ndo precisa inverter para calcular P, basta deixar indicado.



3.% Questdo. Seja V = R* considere o subespaco W dado por
W ={(z,y,z,w) € R*: . + 2y + 32 + 4w = 4z + 3y + 22 + w = 0}.

a) (1.0) Encontre uma base para W e uma base para W+
b) (1.0) Encontre uma base ortogonal de R* que contém uma base de W.
c) (0.5) Seja P : R* — W a projecdo ortogonal sobre o espaco W. Calcule P(0,1,0,0).
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4.% Questdo. (2.5) Sejam V um espago vetorial real munido do produto interno < -,- > e
T :V — V um operador linear. Mostre que quaisquer duas das seguintes propriedades implicam
a terceira:
i) T é simétrico;
ii) T' é uma isometria sobre V;
iii) T2 = Id.

Boa Prova!



