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A Jacobiana de uma curva C definida sobre os complexos é o grupo quociente J = H®(wg)*/H(C,Z). Existem
certas propriedades de C' que podem ser obtidas a partir de J. Isto faz da Jacobiana objeto de intimeros estudos na
teoria de curvas algébricas. A propriedade que nos interessa é que em J existe simultaneamente uma estrutura de
variedade projetiva e uma estrutura de grupo, fazendo portanto parte de uma classe muito especial de variedades
algébricas, as variedades abelianas, que sao definidas como sendo grupos algébricos projetivos. Topologicamente
pode-se observar que J é um toro analitico, por esta razao toros sao o ponto de partida no estudo da teoria de
variedades abelianas complexas. Grupos de Lie compactos e conexos sdo analiticamente (ndo necessariamente
algebricamente) isomorfos a toros complexos. Sendo assim, a maneira natural de estudar generalizagoes da nocao
de Jacobiana é estudar sobre quais condicoes é possivel definir uma estrutura de variedade projetiva sobre toros.
Em [1] Lefscthetz mostrou que se L é uma fibragdo linear positiva definida sobre o toro X entdo L™ é muito
amplo para todo n > 3. Por um teorema devido a Chow, é conhecido que subvariedades analiticas fechadas em
espacos projetivos sao algébricas. Isto significa que a projetividade algébrica do toro depende da existéncia ou nao
de uma fibracao que seja positiva definida. Uma vez fixado um tal mergulho ¢ : X — Py é possivel descrever
a variedade p(X) como o conjunto de zeros em comum de algum ideal homogéneo I de polindémios de N + 1
varidveis. A questdo é: como descrever as relagdes que definem este ideal? Na série de trabalhos [3] , [5] Mumford
forneceu certos métodos para descrever tais equacoes para variedades definidas sobre corpos mais arbitrarios. Em
[2] Lange-Birkenhake fornecem uma descrigao do método de Mumford sobre os complexos. O ponto de partida estéd
no fato de que é possivel descrever ¢ como uma N + 1-ipla de fungoes holomorfas que satisfazem certas condigoes
de quase periodicidade, sao as chamadas funcoes theta. Logo pode-se considerar os polinémios de I como sendo
relacgoes de tais fungoes.

Neste seminario serao apresentados alguns dos métodos de Lange-Birkenhake descritos acima. Esta é a primeira
de duas partes de um seminario que tem como objetivo apresentar um teorema de caracterizagao de recobrimentos
duplos de curvas algébricas de Mumford via teoria de variedades de Prym.
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