Sobre fechos de moédulos sobre anéis semiprimos e nao-singulares
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Submddulos fechados de bimédulos centralizantes sobre anéis primos e semiprimos tém sido estudados
nos ultimos anos, como podemos encontrar nas referéncias [1] e [2]. Em particular, se R é um anel semiprimo
e M é um R-bimédulo centralizante, existe M™, a extensao candnica livre de torcao de M, que é um Q.-
bimédulo centralizante onde @), é o anel de quocientes simétrico de R. E existe uma correspondéncia
biunivoca entre os R-sub-bimddulos fechados a direita de M e os Q,-sub-bimédulos fechados a direita de
M*, como foi provado em [2]. Recentemente tal correspondéncia foi estabelecida por Miguel Ferrero em [3],
para bimédulos normalizantes sobre anéis semiprimos, e esta generaliza as situacoes anteriores mencionadas.

Em [4], se R é um anel ndo-singular & direita e Q@ = QI ,.(R) é o seu anel maximal de quocientes &
direita é provado um teorema que estabelece condicoes equivalentes para que a envoltdria injetiva E(Ig) de
um ideal a direita de R, em @, seja um Q-bimdédulo usando a ortogonalidade de uma familia de ideais a
direita de R.

Neste trabalho, no caso em que R é um anel nao-singular a direita e Q = Q7. (R) é o seu anel maximal
de quocientes & direita, é definida (M*,j), a extensdo canodnica livre de tor¢ao de M, e provada a sua
existéncia sempre que M é um R-mddulo a direita nao-singular. Também é desenvolvida uma nogao de
ortogonalidade de uma familia de médulos sobre anéis semiprimos e nao-singulares a direita e, com esta
nogao, abordado o resultado de [4], acima mencionado, para fechos essenciais a direita de submdédulos a direita
de médulos, respectivamente, centralizantes na sua extensao canodnica livre de tor¢ao no caso semiprimo e,
livres centralizantes na sua extensao candnica livre de tor¢ao no caso nao-singular. Ademais, é obtida uma
generalizagio deste resultado de [4].

Como uma aplicagao é obtido como em [4], para médulos, descricdes equivalentes de uma nova dimensao
que é uma espécie de dimensao hibrida entre as dimensoes uniformes bilateral e unilateral.
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