
1. Questão 1

a) Temos que
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b) Temos que W =
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n−1. Por outro lado, temos que:
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Logo, σ̂2 ∼ gama((n − 1)/2, 2σ2/(n − 1)). Portanto, E(σ̂2) = σ2,
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2. Questão 2

a) Temos que:

E(Yt) = 0

b) Temos que:

Cov(Yt, Yt−τ) = Cov(θ2ϵt−2 + θ1ϵt−1 + ϵt, θ2ϵt−τ−2 + θ1ϵt−τ−1 + ϵt−τ)

=


(1 + θ21 + θ22)σ

2, se τ = 0

(θ1θ2 + θ1)σ
2, se |τ | = 1

θ2σ
2, se |τ | = 2

0, se |τ | ≥ 3

Corr(Yt, Yt−τ) =
γ(t)

γ(0)

=



1, se τ = 0
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1 + θ21 + θ22

, se |τ | = 1

θ2
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, se |τ | = 2

0, se |τ | ≥ 3
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3. Questão 3

a) ARMA(2,1). A ST é estacionária, FAC e FACP decrescem exponenci-
almente, sendo mais rapidamente a taxa de decrescimento da FAC do
que a da FACP.

b) ARMA(2,1), pela Tabela (ϕ1, ϕ2, θ).

c) Bem ajustado. Parece ser rúıdo branco, ACF’s são nulas, normalidade
dos reśıduos e variância constante. Sim, pois os modelos usados para
simular e ajustar foram os mesmos.

d) A predição para os dados observados foi boa, mas para os dados futuros,
não. Não, pois os modelos usados para simular e ajustar foram os
mesmos.
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