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EXAME DE QUALIFICACAO PARA O MESTRADO EM ESTATISTICA

Instrucoes

EXAME de INFERENCIA

25 de Fevereiro de 2010

1. A duracao do exame é de 4 horas.

2. Nao é permitida consulta.

3. Resolva quatro (4) das cinco (5) questoes propostas. Indique na seguinte tabela quais

questoes foram escolhidas.

Questao

1 2 3 45

4. Cada questao tem a mesma pontuagao.

5. Inicie a resolucao de cada questao em uma nova folha. Use somente um lado de cada

folha.

6. Escreva de maneira clara e organizada.

7. Justifique suas respostas.

8. Numere e identifique cada folha utilizada.

Tranquilidade e Bom trabalho



Questao 1

(a) (6 ptos) Seja X uma tnica observagao da densidade

6(3379)

f(%e):m,

e R, zeR.
Encontre o teste mais poderoso de tamanho « para testar,
Hy:0=0vs H, :0=1.
(b) (7 ptos) O teste encontrado em (a) é UMP de tamanho « para testar
Hy:0<0vs H,:0>07?
(c) (12 ptos) Seja Xi,..., X, uma amostra aleatéria da densidade f(x,0) = 2z/6?
onde 0 < x < 6. Encontre um intervalo de confianga (1 — «) exato para 6.

Questao 2

Assuma que (N7, No, N3) tenha distribuigdo multinomial com tamanho de amostra n

(> 2) e vetor de probabilidades (p1, p2, p3)-

(a) (7 ptos) Encontre o estimador de maxima verossimilhanga de 7 = pps.
(b) (8 ptos) O estimador encontrado em (a) é ENVUMV? Se nao, encontre-o.

(c) (7 ptos) Seja 0 < 6 < 1. Encontre o teste de RVG para testar
Hy:pr=0, pp=20(1-10), ps=(1-06)

versus a hipotese alternativa H,: nao se cumpre Hy.

(d) (3 ptos) Qual é a distribuigao assintética do teste encontrado em (c)?

Questao 3
Sejam Yy, ...,Y,, varidveis aleatérias independentes tais que Y; ~ N(Bx;,0?), onde

b € R e os x; sao numeros conhecidos.

(a) (5 ptos) Encontre estatisticas conjuntamente suficientes para (3, 0?).
(b) (6 ptos) Encontre os ENVUMYV para 3 e o2

(c) (6 ptos) Encontre os estimadores de méaxima verossimilhanga de 3 e 0.



(d) (8 ptos) Suponha ¢? conhecido. Encontre o teste mais poderoso de tamanho a

para testar
Hy:6=0vs H,: =0
com [y > 0 especificado.
Questao 4

Seja X71,..., X, uma amostra aleatéria da densidade,
flz,0) =00+ (1-2), 0<2<1, 6>0.

(a) (6 ptos) Encontre um estimador de momentos para 6.

(b) (6 ptos) Determine a distribui¢ao assintética do estimador encontrado em (a)

especificando os parametros da distribuicao.

(c) (7 ptos) Determine a distribuicdo assintética do estimador de maxima verossimi-

lhanca de 6 especificando os parametros da distribuicao.

(d) (6 ptos) Encontre o estimador de maxima verossimilhanga de (260 +1)/(1 + 62).

Questao 5 Sejam Xi,..., X, uma a.a. de uma distribuicao geométrica com funcao de

probabilidade
f(z]0) =(1—-0)"0, x=0,1,2,..

e 6 € (0,1) desconhecido. Suponha que @ tenha distribuigao priori Beta(a, [3)

a) (7 ptos). Encontre o estimador de Bayes de 6 sob a perda quadrética.
b) (5 ptos). O estimador encontrado no item a) é viesado?
c) (5 ptos). O estimador encontrado no item a) é consistente?

d) (8 ptos). Encontre o estimador de Bayes de (1 — 0)/6? sob a perda quadratica.



